COLEGIO PAULO VI

Ficha de Trabalho Matematica 12°ano
Temas: Trigonometria ( Triangulo rectangulo e circulo trigonométrico)

Proposta de correccao

1. Relembrar que um radiano é, em qualquer circunferéncia, a amplitude do arco que tém
comprimento igual ao raio. Sendo assim se o raio da circunferéncia é 2,5 cm , entdao um
arco de comprimento 2,5 cm tem de amplitude 1 radiano e portanto um arco de
comprimento 3 ><2,5 cm tem de amplitude 3 rad . (C)

2. Relembrar que os dngulos X e a +k xX360°,k € Z tém a mesma representa¢do no
circulo trigonométrico, assim como X e & +k X2,k € Z se a unidade for o radiano.
Sendo assim, como - 315° =405°- 2 X360°, os angulos de amplitudes - 315° e
405° tém a mesma representacao no circulo trigonomeétrico. (A)

3. Relembrar a tabela de valores exactos das razdes trigonométricas dos angulos de
. T o T o T o a A
amplitudes r rad (30°), 2 rad (45°) e 3 rad (60°) e os angulos que tém
0 MeSmo seno.
Em primeiro lugar temos que identificar um angulo, no intervalo 0,27 , que tenha a

N 100
mesma representacao de e 7 rad .

100 _6X16
Dividindo 100 por 6 obtemos 100 =6 X16 + 4 logo Y = &

4
+ E e portanto

100 4 . 100 N 4 2
—m =16z + E:r ou seja Tn tem a mesma representacao que gn zgn

(Uma vez que 161 =8 X27r)

7 _~3

Entao senH 100”H :senHan :senHﬂ- ZH :senH—H =— (A)
0 0 03 1 I 30 0310 2

4. A afirmacéo verdadeira é (A) uma vez que no 2° quadrante o cosseno é negativo e a
tangente é negativa logo o seu produto é positivo.
(B) E falsa pois no 3° quadrante o seno e o cosseno sio negativos.
© E falsa porque- 1 =cosx =1 Vxe R,
(D) E falsa. Basta fazer tg ' (5) ~1,37rad ou lembrar que o contradominio da
funcao tangente é IR.

5. As coordenadas do ponto P, recorrendo ao angulo & que define no circulo
trigonométrico, sdo (cosa; senar) . Sendo assim as coordenadas de P sdo

HCOSHS—”H;senHS—nHH

0610 060

Anabela Matoso Pag. 1



Como cosHS—ﬂH =COSHJZ'- EH =- cosHlH =- V3 e
0 [ 0 60 060 2

127l = sent] - Zf =senf Zf =2

senl]—1[ =senlls - —[ =sen(l—[ =— | as coordenadas de P sdo, neste caso
06 I 60 g6n 2
V3.1

H_ 2 ’ZH (D)

6. (A) Falsa.

Relembrar a férmula fundamental da trigonometria, sen’c +cos® a =1.

2

—[ =1+ — =1.Como a afirmacdo anterior é falsa ndo existe nenhum angulo
HH@BE191C firmaca fal hum angul

que satisfaca a relacdo dada.

(B) Verdadeira.
sena ) o
Uma vez que tga =———, para os valores para os quais estéa definida, se
cosa

sena -CoSQ > 0 entdo tga >0

(C) Falsa.
Relembrar que a fungao tangente é crescente em cada intervalo do seu dominio, mas
ndo é crescente no seu dominio. Basta considerar a um angulo do 1° quadrante e b

um angulo do segundo quadrante e a <b mas tga > tgb .

7.1
sen210°+cos150°+tg300° =sen(180°+30°) + cos(180°- 30°) +tg(360°- 60°) =

\ZE_\E:-I-\F;-Z\E:-l-B\E

=-sen(30°) - cos(30°) - tg(60°) =- %_

2
7.2 senHS—”H- senHinH -tgHz—ﬂH =senH2n+£H- sean+£H 'IQHJT- EH =
0210 03 0 030 I 27 I 30 0 310
:senHﬂH +senH H tgH- EH :1+§X(- \E) =1- 3 =- 1
020 030 310 2 2 2
7.3 cos(540°) - 2cos(30°) + sen(- 135°) =
=cos(360°+180°) - 2cos(30°) - sen(135°) =
=cos(180°) - 2cos(30°) - sen(180°-45°) =
—1-2xY3 _ sen(450) =-1- /3 - £ " 2- Zf V2
7.4 ZCOSHJT- EH+tgHﬂ+EH- senHﬂH+cos(2ﬂ)+tgH—+ﬂH =
I 310 I 61 0210 04 I
:-2COSH H- tgHzH- 1+1+tgH£H :_2><7_ V3 +1==- V3
030 060 040 2 3 3

8. Relembrar que ao dividir um hexagono regular em triangulos, formados por dois
vértices consecutivos e pelo centro, obtemos triangulos equilateros, logo cada um dos

angulos internos desses tridngulos tem de amplitude 60°.
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|G

8.1 senAOB =sen60° =

8.2 cos AOC =cos(120°) =cos(180°- 60°) =- cos(60°) =-

N |~

8.3 tgAOE =tg(180°+60°) =tg(60°) =~/3

9.

9.1 Seguindo as indica¢cdes do enunciado obtemos um tridngulo rectangulo cujo cateto
adjacente ao angulo de 25° mede 7 metros.

Para determinar o outro cateto e a hipotenusa temos que recorrer as razdes
trigonomeétricas.
Relembrar que, sendo @ um angulo agudo de um triangulo rectangulo,
sene = catetooposto . _ cateto adjacente o tga = cateto oposto

hipotenusa ’ hipotenusa cateto adjacente
Entio: cos25° =~ e x = e tg25° =2 = y =7tg25°

X cos 25° 7

A altura do poste é, entdo, dada por ﬁ + 7tg25° que é aproximadamente 11.
A afirmacdo é falsa.

9.2 - 2350° =- 6 X360°- 190° logo o angulo de amplitude -2350° tem a mesma
representacdo do angulo de amplitude -190° e portanto pertence ao 2° quadrante.
A afirmacdo é verdadeira.

9.3 Se senc -cosa <0 entdo & pertence ao 2° ou ao 4° quadrante. Uma vez que o
seno é decrescente o dngulo & pertence ao 2° quadrante. Nesse quadrante, a
tangente é negativa.

A afirmacdo é falsa.
10.

cos(x - 7) - cos(37 - x)+senH- 57ﬂ+xH =- cos(x) - cos(2w + 7 - x)+senH- 27 - %+XH =
0 0 0 I

T
=- cos(x) - cos(t - x) + senH- 5 + XH =- cosx - (- COSX) - COSX =- COSX + COSX - COSX =- COS X
0 I

+ xH th(77r +x) - 3sen(57 + x) =

11. 2COSH9—E- xH- senH
02 I i

I

N

:2cosH 4 +%- xH - cos(x) th(x)- 3senldm + 7 +x) =
0

c

:2C05E%- xH - cos(x) th(x) - 3sen(w + x) =
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senx

=2sen(x) - cos(x) x - 3(- sen(x)) = =2sen(x) - sen(x) + 3sen(x) =

COS X

=4sen(x)

12. Em primeiro lugar devemos escrever a expressio dada a custa das razdes

trigonomeétricas do angulo A .
2sen( + [3’) + cos(27 - /3) =2(- sen(ﬂ)) + cos(/3) =-2senf3 +cos f3

Entdo s6 temos que determinar o valor exacto de senf .

Recorrendo a férmula fundamental da trigonometria,

2

16 4
sen’f +cos’ B =1 < sen’p =1- HEH o sen’ff =— < senfi =+—
050 25 5
4 50 3 7
Uma ve e -7<B<0,senfl =- — logo - 2senf; +cos =-H-—H+—:—
veedu fr=-7glog Prycosfi == <i*5 =5
13. 2senx =-+/3 & senx =- < senx :sen@- %Q =
x=-Twkx2r" x=m- H- EH k X2m <
3 0 30
T v 4
X=-—+kX21" x=—+kX2wr keZ
3 3
k=0 x=-2 v _4
3 3
5 10 N .
k=1 X :?ﬂ Yoox :Tﬂ (ndo pertence ao intervalo)
117
k=2 X :T(ndo pertence ao intervalo) Y - - - -
k=-1 X =- 7?ﬂ(ndo pertence ao intervalo) ¥ = x =- 2?”
v 8t . .
k=-2 ---- X =- ?(nao pertence ao intervalo)
~ . ~ 7 4m  Smw 27
As solugGes pertencentes ao intervalo [- E,ZEJ sdo: - —; —; —; - —
3 3 3 3
14.
T
14.1 2senx =+/3 < senx :\f < senx =sen§§@ =

2
X:%+k><2ﬂ'v X = - %+k><2ﬂ:<:> X:%+k><2]tv X:?]t+k><2ﬂ kez

14.2 tgx =-43 =tgx =th- %E o X =- %+k7r kez
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14. 3cost+ H =- COSHEH < -senx =- ——3 < senx =senH
0 210 0en 2 0

wl

fe
0

2
X:%+k><2ﬂ7v X = - %+k><2ﬂ7<:> x:%+k><2:tv X:?ﬂ+k><2ﬂ7 kez

15. senff =0 <  =kn k&€ Z (B)
16. (A) d(@) =1+ cosa
1
17. Sendo senx =- 3 qual das afirmacdes é verdadeira?

1
sen(s + x) =- senx =§ Logo (A) é falsa.

sen’x+cos’ x =1 é +cos’x =1 < cosx = i\:/f Logo (B) é falsa.

HE H =- senx =1 Logo (C) é falsa
02 3 %% '
1 , .
sen(z - x) =senx =- 3 Logo (D) é verdadeira.
18.
sen(45°) + cos(45°) :\25 + \25 =2 (A) é verdadeira.

sen(90°- ) - cosa =cosa - cosax =0 (B) é verdadeira.
tg(135°) =tg(180°- 45°) =-tg45° =-1 (C) é falsa.
13,1 _3 _+3_ 43

RN RE) —27 D) é verdad
tg(60°) 3 3 3 3 (D) é verdadeira.

tg(30°) +

19. Sejacx =MBC . Uma vez que o tridngulo [BMC] ¢é rectangulo,

D
podemos determinar & recorrendo a sua tangente.
2,5
tga = é =tg~'(0,5) .
Uma vez que NBA =MBC, 0 =90°-2xtg '(0,5) e
portanto, aproximando as unidades, 6 ~37°. A

20. sena —% < BC =3sena

AB —
cosa 2? < AB =3cosa

B ,sc] =3sena +3cosa + 3 Na figura esta A =

Anabela Matoso Pag. 5



	COLÉGIO PAULO VI

